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1.  Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f ,κε ηύπν 
x + , x

f x =
x + x , x >





2

3 1
( )

3 1
. Να εμεηάζεηε αλ ε ζπλάξηεζε f  

ηθαλνπνηεί ηηο πξνϋπνζέζεηο ηνπ ζεωξήκαηνο Rolle , ζην δηάζηεκα  , -1 2 . 

 

2.  Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f  , κε ηύπν 
2

3 2
( )

3 2 2





x - ,x
f x =

x - x+ ,x >
.  Να εμεηάζεηε αλ ε ζπλάξηεζε 

f  ηθαλνπνηεί ηηο πξνϋπνζέζεηο ηνπ ζεωξήκαηνο  Rolle , ζην δηάζηεκα  3,3   . 

 

3.     Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f  , κε ηύπν 

2

( )
3 4





x ,x
f x =

x - ,x >




 Να εμεηάζεηε αλ ε ζπλάξηεζε f    

       ηθαλνπνηεί ηηο πξνϋπνζέζεηο ηνπ ζεωξήκαηνο Rolle ,ζην δηάζηεκα  2, 2     . 

 

4.    Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f  , κε ηύπν 
2

3 -1 2
( )

- 3 + 7 2





x ,x
f x =

x x ,x >
. Να εμεηάζεηε αλ ε 

ζπλάξηεζε  

      f  ηθαλνπνηεί ηηο πξνϋπνζέζεηο ηνπ ζεωξήκαηνο Rolle , ζην δηάζηεκα  3,3   . 

 

5.   Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f  , κε ηύπν 

2

3

- 2 1
( )

2 - 3 1





x x ,x
f x =

x ,x >
.Να εμεηάζεηε αλ ε ζπλάξηεζε  

f ηθαλνπνηεί  ηηο πξνϋπνζέζεηο ηνπ ζεωξήκαηνο  Rolle , ζην δηάζηεκα  2,2   . 

 

6.   Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f  , κε ηύπν 

2

3

2 -1 0

4 -1 0









x ,x
f(x)=

x ,x
. Να εμεηάζεηε αλ ε ζπλάξηεζε  

f ηθαλνπνηεί ηηο πξνϋπνζέζεηο ηνπ ζεωξήκαηνο Rolle , ζην δηάζηεκα  1,1   . 

 

7.   Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f  , κε ηύπν 

3

2

- +1 1
( )

3 - 1









2x x , x
f x =

x x , x
.Να εμεηάζεηε αλ ε ζπλάξηεζε f        

ηθαλνπνηεί ηηο πξνϋπνζέζεηο ηνπ ζεωξήκαηνο Rolle , ζην δηάζηεκα  2,2   . 
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8. Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f  , κε ηύπν 
x + , x

f x =
x - x + , x >









 

2

2 2
( )

1 2
. Αλ ε ζπλάξηεζε f      

ηθαλνπνηεί ηηο πξνϋπνζέζεηο ηνπ ζεωξήκαηνο Rolle , ζην δηάζηεκα  Δ = -4,3 ,λα βξείηε ηα  

   . 

 

9.     Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f  , κε ηύπν 
3

( ) ( 1) 3  f x = x x   . Αλ ε ζπλάξηεζε f  ηθαλνπνηεί  

  ηηο πξνϋπνζέζεηο ηνπ ζεωξήκαηνο Rolle  ζην δηάζηεκα  1,0    ,λα βξείηε ηα   

. 

10.    Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f  ,κε ηύπν 
3 2

( ) (3 2 ) (6 4 )    f x = x x x   . 

       Αλ ε ζπλάξηεζε f    ηθαλνπνηεί ηηο πξνϋπνζέζεηο ηνπ ζεωξήκαηνο Rolle  ζην δηάζηεκα  1,2    

       λα βξείηε ην  . 

 

11.     Έζηω  ε ζπλάξηεζε f  ,κε 

3

2

( 2) 1 , 0 1
( )

2(2 ) 4 , 1 2

      

    





x x x
f x =

x x x

  

 
.Αλ ε ζπλάξηεζε  

         f  ηθαλνπνηεί ηηο πξνϋπνζέζεηο ηνπ ζεωξήκαηνο Rolle  ζην δηάζηεκα  0,2   ,λα βξείηε ηα 

           , ,  

 

12.     Έζηω  ε ζπλάξηεζε f  ,κε 

2

3

, 1
( )

, 1

  

  





x x x
f x =

x x x

  

 
.Αλ ε ζπλάξηεζε   f  ηθαλνπνηεί  

         ηηο πξνϋπνζέζεηο ηνπ ζεωξήκαηνο Rolle  ζην δηάζηεκα  0,2   ,λα βξείηε ηα    , ,  

 

13.     Δίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο ,g , παξαγωγίζηκεο ζην θαη ε ζπλάξηεζε  f  κε  

         
( ) , 1

( )
( ) , 1









x x
f x =

g x x


, ε νπνία ηθαλνπνηεί ηηο πξνϋπνζέζεηο ηνπ ζεωξήκαηνο Rolle  ζην   

          δηάζηεκα  0,2  . 

          Να απνδείμεηε όηη  

         1.  Η επζεία ( ) , ε νπνία εθάπηεηαη ζηε γξαθηθή παξάζηαζε C
f

ηεο ζπλάξηεζεο f , ζην  

               ζεκείν ηεο (1 (1)) , f , εθάπηεηαη θαη ζηηο γξαθηθέο παξαζηάζεηο C C,
 g

 ηωλ  

               ζπλαξηήζεωλ  ,g  αληίζηνηρα. 

 

         2.  Υπάξρεη (0,1)  ώζηε ( ) + (2 ) = 0    g  
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14.  Να εμεηάζεηε αλ ε ζπλάξηεζε  f κε f x = x x +( ) 3 5


ηθαλνπνηεί ηηο πξνϋπνζέζεηο ηνπ 

ζεωξήκαηνο Rolle ζην δηάζηεκα  = ,0 3 θαη κεηά λα  βξείηε όια ηα ξ ,(0 3) ώζηε f =(ξ) 0 .  

 

15.  Να εμεηάζεηε αλ ε ζπλάξηεζε  f  ,κε  
2

( )
x x

f x = e , ηθαλνπνηεί ηηο πξνϋπνζέζεηο ηνπ 

ζεωξήκαηνο Rolle ζην δηάζηεκα   0,1=  θαη κεηά λα βξείηε όια ηα (0,1)  ώζηε 

( ) 0f = .  

 

16.  Να εμεηάζεηε αλ ε ζπλάξηεζε  f  κε  
2

( ) ( 2 3) f x = ln x x  ηθαλνπνηεί ηηο πξνϋπνζέζεηο ηνπ 

ζεωξήκαηνο Rolle ,ζην δηάζηεκα  0,2= θαη κεηά λα βξείηε όια ηα (0,2)  ώζηε ( ) 0f = . 

 

17.  Να εμεηάζεηε αλ ε ζπλάξηεζε  f  κε  
6 4 2

( ) 1  f x = x x x   ηθαλνπνηεί ηηο πξνϋπνζέζεηο ηνπ 

ζεωξήκαηνο Rolle ,ζην δηάζηεκα  -1,1= θαη κεηά λα βξείηε όια ηα (-1,1) ώζηε ( ) 0f = . 

 

18.  Να εμεηάζεηε αλ ε ζπλάξηεζε  f  ,κε 
2

( ) 2010 3ln 4   f x = ln x x ,ηθαλνπνηεί ηηο 

πξνϋπνζέζεηο ηνπ ζεωξήκαηνο Rolle , ζην πεδίν νξηζκνύ ηεο f  θαη κεηά λα βξείηε ηα ζεκεία 

ηνκήο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο f  , κε ηνλ άμνλα x x . 

 

19.  Δίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο ,f g  , νη νπνίεο είλαη παξαγωγίζηκεο ζην .Αλ  ( ) 0 g x  θαη ηζρύεη όηη  

      
2

( ) ( 3 3)  f x g x x , γηα θάζε x ,ηόηε λα εμεηάζεηε αλ ε ε ζπλάξηεζε  f  ηθαλνπνηεί ηηο  

      πξνϋπνζέζεηο ηνπ ζεωξήκαηνο Rolle ,ζην δηάζηεκα  1,2= θαη ζηελ ζπλέρεηα λα βξείηε όια ηα 

       (1,2) ώζηε ( ) 0f = . 

 

20.   ( α )   Να απνδείμεηε όηη , θάζε ζπλάξηεζε f , ε νπνία είλαη γλεζίωο κνλόηνλε ζε έλα  θιεηζηό 

                δηάζηεκα   θαη παξαγωγίζηκε ζε απηό , δελ ηθαλνπνηεί ηηο πξνϋπνζέζεηο ηνπ ζεωξήκαηνο  

                Rolle ζε θάζε θιεηζηό δηάζηεκα 1    

 

    ( β )   Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f ,παξαγωγίζηκε ζην  γηα ηελ νπνία ηζρύεη όηη 

                 
3
( ) ( ) 3 2  f x f x x  γηα θάζε x . Να εμεηάζεηε αλ ππάξρεη θιεηζηό δηάζηεκα 

                   ,ζην νπνίν ε  f  λα ηθαλνπνηεί ηηο πξνϋπνζέζεηο  ηνπ ζεωξήκαηνο  Rolle. 
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21.   Έζηω  ε ζπλάξηεζε f  ,κε f x = x x ln x x +
3 2

( ) - - ( - 1) . Να απνδείμεηε όηη: 

    ( α ). Η ζπλάξηεζε f  ηθαλνπνηεί ηηο πξνϋπνζέζεηο ηνπ ζεωξήκαηνο Rolle  ζην  

           δηάζηεκα  Δ = 0,1  

    ( β )  Υπάξρεη ξ (0,1)∈  , ώζηε   2 2
3ξ -1 ξ - ξ +1 = 2ξ -1 . 

 

22.    Οη ζπλαξηήζεηο  ,f g είλαη παξαγωγίζηκεο ζην  θαη ε f είλαη άξηηα ,αθόκα ηζρύεη όηη  

        
2

( ) e ( ) 
x

g x f x , γηα θάζε x . 

       ( α ).Να απνδείμεηε όηη , ε ζπλάξηεζε g  ηθαλνπνηεί ηηο πξνϋπνζέζεηο ηνπ ζεωξήκαηνο Rolle   

                  ζην δηάζηεκα  1,1    

       ( β ) Να απνδείμεηε όηη ππάξρεη ( 1,1)  ώζηε 2 ( ) ( ) 0  f f   . 

 

23.     Οη ζπλαξηήζεηο  ,f g  είλαη παξαγωγίζηκεο ζην θαη ηζρύνπλ (0) ( )f f   

          θαη ( ) ( ) e 
x

g x f x


, γηα θάζε x .       

         Να απνδείμεηε όηη ππάξρεη (0, )   ώζηε ( ) ( ) 0  f f   .  

             

24.      Οη ζπλαξηήζεηο  ,f g  είλαη παξαγωγίζηκεο ζην θαη ηζρύνπλ (0) (2)f f  

          θαη ( ) ( ) ( ) g x f x x  , γηα θάζε x .Να απνδείμεηε όηη ππάξρεη (0,2)   

          ώζηε ( ) ( ) ( ) ( ) f f       . 

 

25.      Οη ζπλαξηήζεηο  ,f g  είλαη παξαγωγίζηκεο ζην θαη ηζρύνπλ (1) (2)f f  

           θαη 
2

( ) ( 3 4) ( )  g x x x f x , γηα θάζε x .Να απνδείμεηε όηη ππάξρεη (1,2)   

           ώζηε  2
3 4 ( ) (3 2 ) ( ).   f f       

 

26.      Οη ζπλαξηήζεηο  ,f g  είλαη παξαγωγίζηκεο ζην θαη γηα  θάζε x ηζρύεη όηη 

          
2 2

( 3 2) ( 3 1)    g x x f x x . Να απνδείμεηε όηη  

          ( α )Υπάξρεη επζεία  ( )//  x x  , ε νπνία εθάπηεηαη ζηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο f  

          ( β )Υπάξρεη (0,3)  ,ώζηε 
2

(2 3) ( 3 1) 0   f    

 

27.      Δίλνληαη ,νη παξαγωγίζηκεο ζην  ζπλαξηήζεηο ,f g  θαη ε f είλαη "1-1"  .Αλ ηζρύεη όηη 

         
2

( ) ( ( )) g x x f g x , λα απνδείμεηε όηη  

          ( α )Υπάξρεη (0,1) , ώζηε ( ) 0 g   

          ( β )Υπάξρεη (0,1) , ώζηε 
2

(2 1) ( ) 0  g    
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28.     Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f ,παξαγωγίζηκε ζην κε f + = f(0) 1 (1) . Να απνδείμεηε όηη 

       ππάξρεη ξ (0,1)∈ ,ώζηε f =2 ( ) 2 1   .  

 

29.      Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f παξαγωγίζηκε ζην , γηα ηελ νπνία ηζρύεη όηη
2
( ) 2 ( )f x xf x ,γηα  

         θάζε x θαη (1) 2f .Να  απνδείμεηε όηη ππάξρεη (0,1) ώζηε  ( ) 0 f   . 

 

30.     Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f παξαγωγίζηκε ζην ,γηα ηελ νπνία ηζρύεη όηη 7 ( ) 2 (1) 5 (4) f x f f   

        γηα  θάζε x . Να  απνδείμεηε όηη ππάξρεη (0,5) ώζηε  ( ) 0 f   . 

 

31.      Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε  f  παξαγωγίζηκε ζην  θαη γηα θάζε x  ηζρύεη όηη  

         
2 2 2

( 7) ( ) ( 3) ( ) (4 ) (1 )      x x f x x f x x f x . 

         Να  απνδείμεηε όηη ππάξρεη (0,1) ώζηε ( ) 0 f  . 

 

32.      Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε  f  παξαγωγίζηκε ζην  θαη γηα θάζε x  ηζρύεη όηη 

         
2

( 3) ( 2)   f x f x x Να απνδείμεηε όηη: 

         ( α )  Η ζπλάξηεζε f ηθαλνπνηεί ηηο πξνϋπνζέζεηο ηνπ ζεωξήκαηνο Rolle   2,4   

         ( β )  Όηη ππάξρεη ( 1,1)   ώζηε 
2

(2 1) ( 2) ( 3)     f f    . 

 

33.      Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε  f  παξαγωγίζηκε ζην  θαη γηα θάζε x  ηζρύεη όηη 

              2 2 22
( 3 9) ( 4) 5 2 6 ( 2 4) ( 4 9)           x x f x x f x x x x f x x  

            Να  απνδείμεηε όηη ππάξρεη (5,6)  ώζηε  ( ) 0 f  . 

 

34.       Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε  f  παξαγωγίζηκε ζην , γηα ηελ νπνία ηζρύεη όηη (1) 3f θαη (3) 5f .  

            Να  απνδείμεηε όηη ππάξρεη (1,3)  ώζηε ( ) 3 2  f   . 

 

35.       Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε  f  παξαγωγίζηκε ζην , γηα ηελ νπνία ηζρύεη όηη (1) 3f θαη (3) 5f .  

            Να  απνδείμεηε όηη ππάξρεη (1,3)  ώζηε 
2

( 3 5) ( ) (2 3) ( )   f f     . 

 

36.       Δίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο f , g . f παξαγωγίζηκε ζην  θαη γηα θάζε x  ηζρύεη όηη 

           
2

( ) ( 1) ( )  f x x f x x  θαη 
2

( ) ( ) g x f x x . Να απνδείμεηε όηη  

           ( α )  Οη ζπλαξηήζεηο f , g ηθαλνπνηνύλ ηηο πξνϋπνζέζεηο ηνπ ζεωξήκαηνο Rolle ζην  0,1   

           ( β )  Υπάξρεη (0,1)  ώζηε ( ) ( ) f g  . 

 

37.      Δίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο f , g  παξαγωγίζηκεο ζην , κε
2

( ) e ( )
x

f x g x , γηα θάζε x  

           θαη (1) (2) 0 g g .Να απνδείμεηε όηη:  

          ( α )  Υπάξρεη 
1

(1,2)  ώζηε 1
1 1

2
( ) 2e ( ) 0  f g


  . 

          ( β )  Υπάξρεη 
2

(1,2)  ώζηε 22

2 2
2 ( ) e ( ) 0 f g


  . 
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38.      Δίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο f , g παξαγωγίζηκεο  ζην , κε  ( ) ( )g x f x x ,γηα θάζε x . 

           Να απνδείμεηε όηη: Υπάξρεη ,
2 2

 
 
 
 

 
  , ώζηε ( ) ( )  f f    

 

39.      Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f ,ζπλερήο ζην  1,3   θαη παξαγωγίζηκε (1,3) κε (1) (3) 0 f f .  

         Να απνδείμεηε όηη: Υπάξρεη  1,3 ,ώζηε 
2

( ) 3 ( ) f f     

 

40.     Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f  δύν θνξέο παξαγωγίζηκε ζην  γηα ηελ νπνία ηζρύεη όηη  

         (0) 2e (1) 1   f f . Να απνδείμεηε όηη: Υπάξρεη  0,1 ,ώζηε ( ) 2e e  f
 

  . 

 

41.     Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f , δύν θνξέο παξαγωγίζηκε ζην , γηα ηελ νπνία ηζρύεη όηη   

        (0) 1 (1) f f θαη 2 ( ) 4 f x ,γηα θάζε  x . 

       Να απνδείμεηε όηη:Υπάξρεη  0
0,2 . ώζηε

0
( ) 2 f  . 

 

42.     Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f ,δύν θνξέο παξαγωγίζηκε ζην (0, ) ,γηα ηελ νπνία  ηζρύεη όηη  

        (1) 1 (e) f f  θαη 
1 1

( )
3 e

 f x ,γηα θάζε (0, ) x . 

        Να απνδείμεηε όηη: Υπάξρεη  1,3 ,ώζηε 
2

( ) 1 0  f  . 

 

43.     Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f ,δύν θνξέο παξαγωγίζηκε ζην ,γηα ηελ νπνία  ηζρύνπλ 

        e( (0) (1)) e 1  f f  θαη 
2

1/ e ( ) 1/ e   f x .   

        Να απνδείμεηε όηη: Υπάξρεη  0,2 ,ώζηε  e ( ) 1 f


 . 

 

44.     Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f ,δύν θνξέο παξαγωγίζηκε ζην ,γηα ηελ νπνία  ηζρύνπλ 

        (0) 1 (1) f f  θαη 2 ( ) 4 f x .   

       Να απνδείμεηε όηη: Υπάξρεη  0,2 ,ώζηε  ( ) 2 f  . 
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45.    Δίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο f, g παξαγωγίζηκεο ζην γηα ηηο νπνίεο ηζρύεη όηη  

      g x = f x x( ) ( )συν  γηα θάζε x ∈ . 

 

       ( α ) Να απνδείμεηε όηη ε εμίζωζε g x =( ) 0 ,έρεη κηα ηνπιάρηζηνλ ξίδα. 

       ( β ) Να απνδείμεηε όηη ππάξρεη 
π π 

 
 

ξ - ,
2 2

∈ ,ώζηε f ξ = f ξ εφξ( ) ( ) . 

 

46.      Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f κε ( ) (2 ) f x xln x , νξηζκέλε ζην  0,1  . Να απνδείμεηε όηη:  

         ( α )  Η ζπλάξηεζε f ηθαλνπνηεί ηηο πξνϋπνζέζεηο ηνπ ζεωξήκαηνο Rolle ζην δηάζηεκα  0,1   

         ( β )  Η εμίζωζε 
2

( 2) e (2 )  
x x

x x ,έρεη κηα ηνπιάρηζηνλ ξίδα ζην (0,1) . 

 

47.      Δίλεηαη ε ζπλερήο ζπλάξηεζε  : 1,1 f θαη παξαγωγίζηκε ζην ( 1,1)  

          κε ( 1) (1) 0  f f θαη ε ζπλάξηεζε g ,κε 
3

( ) e ( )



x

g x f x . 

          Να απνδείμεηε όηη:  

         ( α )    Η εμίζωζε  ( ) 0 g x       έρεη κηα ηνπιάρηζηνλ ξίδα ζην ( 1,1)  

         ( β )    Η εμίζωζε 3 ( ) ( )f x f x ,έρεη κηα ηνπιάρηζηνλ ξίδα ζην ( 1,1) . 

 

48.     Δίλεηαη ε ζπλερήο ζπλάξηεζε  : 1,3 f θαη παξαγωγίζηκε ζην (1,3)  

          θαη ε ζπλάξηεζε g ,κε 
( )

( ) ( 1)( 3)e  
f x

g x x x   Να απνδείμεηε όηη:  

          Η εμίζωζε  ( 1)( 3) ( ) 4 2   x x f x x έρεη κηα ηνπιάρηζηνλ ξίδα ζην (1,3)  

 

49.      Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f ε νπνία είλαη  παξαγωγίζηκε ζην  θαη ε ζπλάξηεζε g . 

          Αλ  (1) (2) (3) 0  f f f  , (1) (3) 0 f f  θαη 
21

( ) e ( )



x

g x f x . Να απνδείμεηε όηη:  

        ( α )  Η εμίζωζε  ( ) 0f x έρεη δύν ηνπιάρηζηνλ ξίδεο. 

        ( β )  Η εμίζωζε ( ) 2 ( )  f x x f x ,έρεη κηα ηνπιάρηζηνλ ξίδα ζην (1,3) . 

 

50.      Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f ε νπνία είλαη  παξαγωγίζηκε ζην  , γηα ηελ νπνία ηζρύνπλ 

          ( (2) (1))( (3) (2)) 0  f f f f  θαη  (1) (0)f f . 

             Να απνδείμεηε όηη 

           ( α )  Η εμίζωζε  ( ) 0f x έρεη δύν ηνπιάρηζηνλ ξίδα ζην (0,1)  

           ( β )  Υπάξρεη έλα ηνπιάρηζηνλ  0 (0,2) , ώζηε 0 0( 1) ( )  f f   
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51.   Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f ζπλερήο ζην  2,4  θαη παξαγωγίζηκε ζην  2,4 θαη ε ζπλάξηεζε F  

    κε 
f x

F x =
x

( )
( )

- 1
 αλ f = f =(2) (4) 0  ηόηε 

   ( α ) Να απνδείμεηε όηη ππάξρεη  ξ 2,4 ώζηε F =( ) 0  

   ( β ) Να απνδείμεηε όηη ππάξρεη επζεία (ε)ε νπνία εθάπηεηαη ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο  

         ζπλάξηεζεο f θαη δηέξρεηαη από ην ζεκείν  1,0  

 

52.       Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f ζπλερήο ζην  0,1 θαη παξαγωγίζηκε ζην  0,1 κε (0) (1) 0 f f  

            θαη ε ζπλάξηεζε F .Αλ  ( 1) ( ) ( ) x F x f x γηα θάζε  0,1x .Να απνδείμεηε όηη ππάξρεη  

           επζεία  ( )  ε νπνία εθάπηεηαη ζηε γξαθηθή  παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο f θαη δηέξρεηαη από  

            ην ζεκείν ( 1,0) . 

 

53.      Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f ζπλερήο ζην  1,5 θαη παξαγωγίζηκε ζην  1,5 κε (5) 5 (1) 0 f f  

         Να απνδείμεηε όηη 

          ( α ).  Υπάξρεη (1,5) ώζηε  
 

 
f

f





 

          ( β )  Υπάξρεη επζεία ( ) ε νπνία εθάπηεηαη ζηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο f  

                    θαη δηέξρεηαη από ηελ αξρή ηωλ αμόλωλ.  
 

54.      Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f ζπλερήο θαη παξαγωγίζηκε ζην  κε 
2

e (0) (1)f f  

         Να απνδείμεηε όηη 

          ( α ).  Υπάξρεη (0,1) ώζηε ( ) 2 ( ) f f   

          ( β )  Υπάξρεη επζεία ( ) ε νπνία εθάπηεηαη ζηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο f  

                   θαη δηέξρεηαη από ην ζεκείν ( 1/2 , 2 ( ))    f  

 

55.      Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f ζπλερήο θαη παξαγωγίζηκε ζην  κε (1) e e (2) 1  f f  

         Να απνδείμεηε όηη 

          ( α ).  Υπάξρεη (1,2) ώζηε ( ) ( ) 1  f f   

          ( β )  Υπάξρεη επζεία ( ) ε νπνία εθάπηεηαη ζηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο f  

                   θαη δηέξρεηαη από ην ζεκείν ( 1 , 1)   

 

56.       Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f ζπλερήο θαη παξαγωγίζηκε ζην [1 3],  κε (1) (2) (3) 1f f f  

          θαη (1) (2) (3) 0  f f f . Αλ  (2) ln3f ,ηόηε λα απνδείμεηε όηη : Η εμίζωζε 

          ( ) 0 f x έρεη κία ηνπιάρηζηνλ ξίδα ζην [1 3], . 
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57.      Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f  παξαγωγίζηκε ζην 
*

 θαη γηα θάζε 
*

x ∈ ηζρύεη όηη 

        
x

f x + f x + x = + x
3 2 2
( ) ( ) e .  Να απνδείμεηε όηη θάζε επζεία ε( )παξάιιειε ζηνλ  

        άμνλα x x θαη ε  γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο f έρνπλ ην πνιύ έλα θνηλό ζεκείν. 

 

58.      Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f  παξαγωγίζηκε ζην  θαη γηα θάζε x  ηζρύεη όηη 

          
3 ( ) 2 2 3
( ) e ( ) e   

f x x
f x f x x . Να απνδείμεηε όηη θάζε επζεία ( ) παξάιιειε ζηνλ άμνλα  

          x x θαη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο f έρνπλ ην πνιύ έλα θνηλό ζεκείν. 

 

59.       Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f  παξαγωγίζηκε ζην  θαη  γηα θάζε x ηζρύεη όηη 

          
3 2
( ) ( ) ( ) 3 5   f x f x f x x . Να απνδείμεηε όηη θάζε επζεία ( ) ,παξάιιειε ζηελ επζεία  

          ( ) : y x  θαη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο f έρνπλ ην πνιύ έλα θνηλό ζεκείν. 

 

60.       Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f  παξαγωγίζηκε ζην  θαη  γηα θάζε x ηζρύεη όηη 

          
3
( ) ( ) 2 f x f x x .  

          Να απνδείμεηε όηη  

          1. Υπάξρεη (1 2), , ώζηε ( 1) = 2  f  

          2. Υπάξρεη (1 2), , ώζηε ( 1) = 2 f  

          3. Υπάξρεη επζεία  ( ) ε νπνία εθάπηεηαη ζηε γξαθηθή παξάζηαζε , ηεο ζπλάξηεζεο f  

               θαη δηέξρεηαη από ην ζεκείν ( 2),   

 

61.       Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f  παξαγωγίζηκε ζην  θαη  ηηκέο ζην (0 ), , γηα ηελ νπνία  

          ηζρύεη όηη : ( ) ln ( ) f x f x x , γηα θάζε (0, ) x . 

           Να απνδείμεηε όηη  

          1. (1) = 1f  

          2. Υπάξρεη (1 2), , ώζηε ( )ln ( ) (2 ) ( )     f f f  

 

62.       Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f  ζπλερήο ζην  [1 3], θαη δύν θνξέο παξαγωγίζηκε ζην (1 3),  

          κε ( ) 0 f x γηα ηελ νπνία  ηζρύνπλ : (1) (3) 0f f θαη (1) (2) (3) 0  f f f  

           Να απνδείμεηε όηη  

          1. Η εμίζωζε ( ) = 0f x έρεη δπν ηνπιάρηζηνλ ξίδεο ζην  (1 3),  

          2. Η εμίζωζε ( ) 0 f x έρεη κηα  ηνπιάρηζηνλ ξίδα ζην  (1 3),  

          3. Υπάξρεη κόλν κηα επζεία  ( )//  x x , ε νπνία εθάπηεηαη ζηε γξαθηθή παξάζηαζε C
f

 

               ηεο ζπλάξηεζεο f . 
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63.      Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f  παξαγωγίζηκε ζην  γηα ηελ νπνία ηζρύεη όηη f = fe (0) (1) .  

        Να απνδείμεηε όηη ππάξρεη ξ (0,1)∈ ,ώζηε f ξ = ξ f ξ  ( ) 2 ( ) . 

 

64.       Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f  παξαγωγίζηκε ζην  γηα ηελ νπνία ηζρύεη όηη (1) (4)f f .  

          Να απνδείμεηε όηη:Υπάξρεη (1,2) ώζηε 

2
1 ( ) 1 3 (3 2)

3 2

   


f f 


. 

65.     Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f άξηηα θαη ζπλερήο ζην ,
2 2


 
 
 

 
θαη παξαγωγίζηκε ζην  ,

2 2

 
 
 

 
. 

          Να απνδείμεηε όηη ε εμίζωζε ( ) ( ) f x f x x ,έρεη κηα ηνπιάρηζηνλ ξίδα ζην ,
2 2


 
 
 

 
 

 

66.    Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f  παξαγωγίζηκε ζην ,γηα ηελ νπνία ηζρύεη όηη 3 ( ) 2 (0) (1) f x f f . 

 ( α ). Να απνδείμεηε όηη (0) (1)f f  

       ( β ). Να απνδείμεηε όηη ππάξρεη (0,1) ώζηε 
2

1 2
( )

1 3 ( )


 


f

f





. 

 

67.     Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f  παξαγωγίζηκε ζην ,γηα ηελ νπνία ηζρύεη όηη (4) (1)f f . 

          Να απνδείμεηε όηη ππάξρεη ( 2,1)  ώζηε  2
2 ( ) 1 (2 ) 1    f f   . 

 

68.     Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f  παξαγωγίζηκε ζην ,γηα ηελ νπνία ηζρύεη όηη 

          4 (1) (2) (1) (2)  f f f f θαη ( ) 0f x γηα θάζε  1,2x  

          Να απνδείμεηε όηη ππάξρεη (1,2) ώζηε 
2

( ) (2 1) ( ) 0   f f   . 

 

69.     Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f  παξαγωγίζηκε ζην ,γηα ηελ νπνία ηζρύεη όηη (0) (1)f f . 

          Να απνδείμεηε όηη ππάξρεη (0,1) ώζηε ( ) ( ) ( ) f f f   . 

 

70.     Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f  δύν θνξέο παξαγωγίζηκε ζην ,γηα ηελ νπνία ηζρύεη όηη 

         ( ) 0 f x γηα θάζε  1,1 x  θαη ( 1) (1) ( 1) (1) 0      f f f f  

        Να απνδείμεηε όηη ππάξρεη ( 1,1)  ώζηε ( ) ( ) 0 f f  . 

 

71.    Δίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο ,f g  ζπλερείο ζην  1,3  θαη παξαγωγίζηκεο ζην (1,3)  γηα ηελ νπνίεο 

ηζρύεη όηη ( ) ( ) 0 g x g x γηα θάζε  1,3x  θαη (1) (3) (3) (1)f g f g . 

        Να απνδείμεηε όηη ππάξρεη (1,3) ώζηε 
( ) ( )

( ) ( )






f f

g g

 

 
. 
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72.   Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f  ζπλερήο ζην  3,7 θαη παξαγωγίζηκε ζην (3,7) ,γηα ηελ  νπνία ηζρύεη όηη 

(3) (7) 7
e

3




f f
.Να απνδείμεηε όηη ε εμίζωζε ( ) 1 0  xf x έρεη ξίδα ζην (3,7) . 

 

73.      Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε : (0, )   f  παξαγωγίζηκε ζην  ,γηα ηελ  νπνία ηζρύεη όηη 

           
(5) (3)

5 3
f f

.Να απνδείμεηε όηη ππάξρεη (3,5) ώζηε ( ) ( ) 0  f ln f     

 

74.      Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε : (0, )   f  παξαγωγίζηκε ζην  ,γηα ηελ νπνία ηζρύεη όηη 

           
(2) (3)

3 2
f f

.Να απνδείμεηε όηη ππάξρεη (2,3) ώζηε ( ) ( ) 0  f ln f     

 
 

75.      Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε : (1, ) (1, )    f  παξαγωγίζηκε ζην  , κε ( ) 0 f x  

          θαη 
2 2

(e) ln (e ) (e ) ln (e)f f f f . 

         Να απνδείμεηε όηη : Υπάξρεη 
2

(e,e ) , ώζηε ( ) ef   

 

76.      Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε : (0, ) (1, )    f  παξαγωγίζηκε ζην  , κε 
2

( ( )) 0 f x  

          θαη (2) ln (1) (1)ln (2)f f f f . 

         Να απνδείμεηε όηη : Υπάξρεη (1,2) , ώζηε 
( )

( ) e
f

f


  

 

77.      Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε : (0, ) f , δύν θνξέο  παξαγωγίζηκε ζην , γηα ηελ νπνία  

         ηζρύεη όηη :  ln (0) (0) ln (1) (1)   f f f f . 

         Να απνδείμεηε όηη : Υπάξρεη (0,1) , ώζηε ( ) ( ) ( ) 0  f f f    

 

78.      Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f , ζπλερήο ζην [ 1,5]  θαη παξαγωγίζηκε ζην  ( 1,5)  ,γηα ηελ  

      νπνία ηζρύεη όηη : ( 1) (5) (3)  f f f . Να απνδείμεηε όηη ππάξρεη ( 1,5)    

      ώζηε ( ) 0 f   

 

79.      Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f , ζπλερήο ζην [1,5]  θαη παξαγωγίζηκε ζην  (1,5)  ,γηα ηελ νπνία  

   ηζρύεη όηη : (5) (1) (3) f f f . Να απνδείμεηε όηη: Η εμίζωζε  ( ) 0 f x , έρεη κηα 

   ηνπιάρηζηνλ ξίδα ζην  (1,5) .  

 

80.      Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f , ζπλερήο ζην [1,5]  θαη παξαγωγίζηκε ζην  (1,5)  ,γηα ηελ νπνία  

   ηζρύεη όηη : ( (5) (1))( (1) (3)) 0  f f f f . Να απνδείμεηε όηη ππάξρεη επζεία ( )//  x x   

     ε νπνία εθάπηεηαη ζηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο f  

 
 
 
 
 
 
 
 
 



Μαθηματικά Κατεύθσνσης  Γ-Λσκείοσ                                                      Θεώρημα Rolle  
                                                                                                 Ασκήσεις       

  Μαθηματικά Κατεύθσνσης  Γ-Λσκείοσ                                                Κωνσταντίνοσ .Κ . Χ                            

- 12 - 

- 12 - 

 

81.      Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f  παξαγωγίζηκε ζην  θαη γηα θάζε x ∈ ηζρύεη όηη 

        x + f x x +( 1) ( ) 2  αθόκα ηζρύεη < f x <-1 ( ) 0γηα θάζε  x 0,1  

       Να απνδείμεηε όηη ε εμίζωζε f x x ln x( ) ( 1) 1    έρεη αθξηβώο κηα ξίδα  

 

82.      Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f  παξαγωγίζηκε ζην  θαη γηα θάζε x . ηζρύεη όηη 

          ( ) 0  f x x  αθόκα ηζρύεη 1 ( ) 0  f x γηα θάζε 0,
2


 
 
 

x


 

          Να απνδείμεηε όηη ε εμίζωζε ( ) 1 f x x έρεη αθξηβώο κηα ξίδα. 

 

83.      Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε : (0, ) f  παξαγωγίζηκε ζην (0, )  θαη ( ) ln 1  f x x  

         γηα θάζε (0, ) x  , αλ 0 ( ) e f x , ηόηε λα απνδείμεηε όηη 

         Η εμίζωζε ( ) lnf x x x  , έρεη αθξηβώο κηα ξίδα ζην (1,e)  

 

84.      Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε : f  παξαγωγίζηκε ζην  θαη ( ) 0f x , γηα ηελ νπνία ηζρύεη 

         (e)(e (e)) 0 f f  θαη ( )(ln 1) ( ) ln f x x xf x x , γηα θάζε x  . 

          Να απνδείμεηε όηη ε εμίζωζε  ln ( ) 0 x x f x έρεη αθξηβώο κηα ξίδα ζην  (1,e)  

 

85.      Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε : f  παξαγωγίζηκε ζην  θαη 0 ( ) 1 e  f x , γηα ηελ νπνία  

         ηζρύεη ( ) ( 1)e  
x

f x x , γηα θάζε x  

         Να απνδείμεηε όηη ε εμίζωζε  ( ) e 1 
x

f x x έρεη αθξηβώο κηα ξίδα ζην  (0,1)  

 

86.      Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε : f  παξαγωγίζηκε ζην  θαη ( ) 0f x , γηα ηελ νπνία  

         ηζρύνπλ   (1)(e (e)) 0 f f θαη ( ) 1 ln 0   f x x , γηα θάζε (0, ) x  

         Να απνδείμεηε όηη ε εμίζωζε  ( ) ln 0 f x x x έρεη αθξηβώο κηα ξίδα ζην  (1,e)  

 

87.      Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f , ζπλερήο ζην [ 2,3]  θαη παξαγωγίζηκε ζην  ( 2,3)  ,γηα ηελ νπνία  

   ηζρύεη όηη : 4 ( ) 11  f x  θαη ( ) 3  f x . Να απνδείμεηε όηη:  

   Η εμίζωζε  ( ) 3 5  f x x έρεη αθξηβώο κηα ξίδα ζην ( 2,3)  

 

88.      Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f , ζπλερήο ζην [ 1,3]  θαη παξαγωγίζηκε ζην  ( 1,3)  ,γηα ηελ νπνία  

   ηζρύεη όηη : 1 ( ) 13 f x  θαη ( ) 3 f x . Να απνδείμεηε όηη: Η γξαθηθή παξάζηαζε C
f

 

   ηεο ζπλάξηεζεο f θαη ε επζεία ( ) :    y x , έρνπλ αθξηβώο έλα θνηλό ζεκείν.  

 

89.      Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f , ζπλερήο ζην [1,5]  θαη παξαγωγίζηκε ζην  (1,5)  ,γηα ηελ νπνία  

   ηζρύεη όηη : 7 ( ) 15 f x  θαη ( ) 2 f x . Να απνδείμεηε όηη: Υπάξρεη κνλαδηθό (1,5)  

  ώζηε  ( ) 5 2 f         
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90.     Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f  δύν θνξέο παξαγωγίζηκε ζην , θαη γηα θάζε x ∈ ηζρύεη όηη  

          f x( ) 
x

2 e  θαη f - f(0) (1) e 2  . Να απνδείμεηε όηη ε εμίζωζε  

          
x

f x x -( ) e  έρεη αθξηβώο κηα ξίδα  

91.     Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f  δύν θνξέο παξαγωγίζηκε ζην 0,
2

 
 
 
 


,γηα ηελ νπνία  ηζρύεη όηη  

         ( ) 0  f x x  γηα θάζε 0,
2


 
 
 

x


 θαη  0 1
2 2

  
 
 
 
f f

 
. 

        Να απνδείμεηε όηη ε εμίζωζε ( ) 1  f x x έρεη αθξηβώο κηα ξίδα ζην   

92.     Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f  δύν θνξέο παξαγωγίζηκε ζην ,γηα ηελ νπνία  ηζρύεη όηη  

         ( ) 0 f x  γηα θάζε (0, ) x  θαη . (1) e (e) f f  

        Να απνδείμεηε όηη ε εμίζωζε ( ) ln 1  f x x  έρεη αθξηβώο κηα ξίδα ζην (1,e)   

93.     Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f  δύν θνξέο παξαγωγίζηκε ζην (0, ) ,γηα ηελ νπνία  ηζρύεη όηη  

         
2

( ) ln 2 ( ) ( )  x f x x xf x f x  γηα θάζε (0, ) x  θαη . 
2

(e) 2 (e )f f  

          Να απνδείμεηε όηη ε εμίζωζε ( ) ln ( ) 0  x f x x f x  έρεη αθξηβώο κηα ξίδα ζην 
2

(e,e )   

 

94.     Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f  δύν θνξέο παξαγωγίζηκε ζην ,γηα ηελ νπνία  ηζρύεη όηη  

         
2

( ) ( ) ( ) ( )1   x f x xf x f x  γηα θάζε x  θαη . 2 (0) (1)f f  

          Να απνδείμεηε όηη ε εμίζωζε 
2

( 1) ( ) ( ) x f x xf x  έρεη αθξηβώο κηα ξίδα ζην (0,1)   

 

95.      Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f , ζπλερήο ζην [1,5]  θαη παξαγωγίζηκε ζην  (1,5)  θαη ηα ζεκεία ηεο 

   γξαθηθήο ηεο παξάζηαζεο ( 1, 2) , (5,3)    θαη ζεκείν ( )


 x , ηεο επζείαο    κε  

   (1,5)

x .Να απνδείμεηε όηη: Υπάξρεη επζεία  ( )  , ε νπνία εθάπηεηαη ζηε γξαθηθή  

    παξάζηαζε C
f

ηεο ζπλάξηεζε  f  θαη δηέξρεηαη από ην  ( )


 x ,  

96.      Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f , ζπλερήο ζην [ 1,3]  θαη παξαγωγίζηκε ζην  ( 1,3)  θαη ηα ζεκεία ηεο 

    γξαθηθήο ηεο παξάζηαζεο ( 1,1) , (3,3)   θαη ην ζεκείν (5 4) , .Να απνδείμεηε όηη 

    1.  Τα ζεκεία  , ,    είλαη ζπλεπζεηαθά. 

    2.  Υπάξρεη επζεία  ( )  , ε νπνία εθάπηεηαη ζηε γξαθηθή παξάζηαζε C
f

ηεο ζπλάξηεζε  f   

      θαη δηέξρεηαη από ην  (5 4) ,  

97.      Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f , ζπλερήο θαη παξαγωγίζηκε ζην   κε ( ) 0f x γηα θάζε x  θαη 

         νη κηγαδηθνί αξηζκνί  
1

z 3 (1)  i f  , 
2

z 4 (3)  i f  θαη 
3

z 1     i , 0  . 

         Αλ 
1 2

z z 5 l l l l  θαη νη εηθόλεο ηωλ 
1 2 3

z z z, , είλαη ζεκεία ζπλεπζεηαθά , ηόηε  

         1    Να απνδείμεηε όηη (1) + (3) 7f fl l  

         2    Να βξείηε ηνλ κηγαδηθό  
3

z 1     i  

         3    Να απνδείμεηε όηη : Υπάξρεη επζεία  ( )  , ε νπνία εθάπηεηαη ζηε γξαθηθή παξάζηαζε C
f

 

               ηεο ζπλάξηεζε  f  θαη δηέξρεηαη από ηελ εηθόλα ηνπ  
3

z  
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98.     Αλ ε εμίζωζε 
3

x xx
2

0       ,   ,έρεη ηξεηο πξαγκαηηθέο ξίδεο 

       δηαθνξεηηθέο αλά δύν ,λα απνδείμεηε όηη 
2
3   

 

99.           Να απνδείμεηε όηη ε εμίζωζε 
2

0 x x ,έρεη αθξηβώο δύν ξίδεο ζην  ,    

 

100.      Να απνδείμεηε όηη ε εμίζωζε 
3 3

5 3 7 e 0


   
x

x x ,έρεη ην πνιύ ηξεηο ξίδεο.  

 

101. Να απνδείμεηε όηη ε εμίζωζε e e 1 0  
x x

x ,έρεη κνλαδηθή ξίδα ην 0  

 

102. Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f  δύν θνξέο παξαγωγίζηκε ζην ,αλ ε γξαθηθή παξάζηαζε C
f

 

          ηεο ζπλάξηεζεο  f , ηέκλεη ηνλ άμνλα x x ζε ηξία ζεκεία , κε ηεηκεκέλεο 
  
x x x, ,  

          θαη 
  
 x x x , ηόηε λα απνδείμεηε όηη ππάξρεη επζεία ( )//  x x  , ε νπνία εθάπηεηαη 

          ζηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο f   

 

103. Η ζπλάξηεζε f  κε ( ) ln( )


    f x x x , κε 0  θαη  4   ηέκλεη ηνλ άμνλα 

           x x ζε δύν ζεκεία , κε ηεηκεκέλεο 
 
x x,  θαη 

 
x x , ηόηε λα απνδείμεηε όηη ππάξρεη  

           ( )
 

 x x ώζηε 
2

    

104. Η ζπλάξηεζε f  κε ( ) e


  
    

x x
f x x x , κε 0  , ηέκλεη ηνλ άμνλα 

           x x  ζε ηέζζεξα ζεκεία , κε ηεηκεκέλεο 
   
x x x x, , ,  θαη 

   
  x x x x , ηόηε λα  

           απνδείμεηε όηη ππάξρεη   ώζηε 2 0   . 

 

105. Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f  δύν θνξέο παξαγωγίζηκε ζην θαη νη επζείεο ( ), ( )  νη νπνίεο 

           δηέξρνληαη από ηελ αξρή ηωλ αμόλωλ θαη εθάπηνληαη ζηε γξαθηθή παξάζηαζε C
f

ζηα  

           ζεκεία ηεο κε ηεηκεκέλεο 
1 2
 , αληίζηνηρα . Αλ ε επζεία ( ) ζρεκαηίδεη κε ηνλ άμνλα x x  

          γωλία 
0

60 θαη ε επζεία ( ) ζρεκαηίδεη γωλία 
0

30 , ηόηε λα απνδείμεηε όηη ππάξρεη   

          ώζηε 
2 1

( ) ( ) 1      f  
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106.   Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f παξαγωγίζηκε ζην  γηα ηελ νπνία ηζρύεη όηη      

          f x y f x f y xy( ) ( ) ( ) 2    γηα θάζε ,x y θαη 1f ( ) 2  . 

          ( α )  Να βξείηε ην 0f ( )        

          ( β )  Να βξείηε  ην 1f ( ) . 

                 Να απνδείμεηε όηη 

          ( γ )  Υπάξρεη (0,1) ώζηε f (0) 2     

          ( δ )  1/2  

          ( ε )  Να βξείηε ηνλ ηύπν ηεο ζπλάξηεζεο f . 

 

107. Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f δύν θνξέο παξαγωγίζηκε ζην  γηα ηελ νπνία ηζρύεη 

          όηη ( ) ( ) ( ) 3 ( )    f x y f x f y xy x y γηα θάζε , x y θαη ( 1) 0 f . 

          α. Να βξείηε ην (0)f  

          β. Να βξείηε ην (1)f .               

          Να απνδείμεηε όηη 

          γ. Η f είλαη πεξηηηή    

          δ. Υπάξρεη ( 1,1)  ώζηε (0) 6  f   

          ε. Να βξείηε ηνλ ηύπν ηεο ζπλάξηεζεο f .  

 

108. Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f δύν θνξέο παξαγωγίζηκε ζην  θαη γηα θάζε , x y  ηζρύεη 

           ( ) ( ) ( ) 3 ( ) 1     f x y f x f y xy x y . Αλ ( 1) 1 f , ηόηε  

          α. Να βξείηε ην (0)f  

          β. Να βξείηε ην (1)f .               

          Να απνδείμεηε όηη 

          γ. Υπάξρεη ( 1,1)  ώζηε (0) 6  f   

          δ. Να βξείηε ηνλ ηύπν ηεο ζπλάξηεζεο f .  

 


