
           Γ-ΛΥΚΕΙΟΥ                                             1                                                                    
           Μαθημαηικά  Προζαναηολιζμού                                                                   Λσμένα                                
                                                                                                                                   Θέμαηα    

         Γ-Λσκείοσ                           Λσμένα Θέμαηα        
         Μαθημαηικά Προζαναηολιζμού          1                            Κωνζηανηίνοσ . Κ . Χ  
 

  

         ΘΕΜΑ  6       

          Δίνονηαι οι παραγωγίζιμες  

          ζηο ζσναρηήζεις f ,g  . 

          Οι γραμμές I,II,III  είναι  οι   

          γραθικές παραζηάζεις ηων  

          ζσναρηήζεων of , , fg g   

         ( ε 1 )     Να ανηιζηοιτίζεηε κάθε μία  

                        από ηις of , , fg g
 
ζηη  

                        γραθική ηης παράζηαζη  

         ( ε 2 )     Αν η μία από ηις f ,g είναι  

                        η παράγωγος ηης άλλης , ηόηε  

                        να βρείηε ηο εμβαδόν ( )   

                        ηοσ γραμμοζκιαζμένοσ 

                        τωρίοσ 
 

                                                          

                                                              ενδεικηική απάνηηζη 

         ( ε 1 )     ( α )   Έζηω όηι η  I  ανηιζηοιτεί ζηην of g , ηόηε o(f )(1/ 2) 1g   

                       ( α 1 )     Αν η  II  ανηιζηοιτεί ζηην  g ,ηόηε η IIIανηιζηοιτεί ζηην f  

                                      o(f )(1/ 2) 1 f ( (1/ 2)) 1 f (1/ 2) 1g g     , άηοπο 

                       ( α 2 )     Αν η  III  ανηιζηοιτεί ζηην  g ,ηόηε η II ανηιζηοιτεί ζηην f  

                                      o(f )(2) 4 f ( (2)) 4 f (4) 4g g     ,άηοπο 

                                      γιαηί 
f

4 1 f (4) f (1) 4   
1

 

                       ( β )        Έζηω όηι η  III  ανηιζηοιτεί ζηην of g , ηόηε o(f )(1) 4g    

                       ( β 1 )     Αν η  II  ανηιζηοιτεί ζηην  g ,ηόηε η Iανηιζηοιτεί ζηην f  

                                     o(f )(1) 4 f ( (1)) 4 f (4) 4 f (2)g g      , άηοπο 

                                      η f είναι "1 1"  

                       ( β 2 )     Αν η  I  ανηιζηοιτεί ζηην  g ,ηόηε η II ανηιζηοιτεί ζηην f  

                                     o(f )(2) 4 f ( (2)) 4 f (4) 4 f (2)g g      ,άηοπο 

                                       γιαηί 
f

4 1 f (4) f (1) 4   
1

 , άρα η f g  ανηιζηοιτεί ζηην II  
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   Αν η Iανηιζηοιτεί ζηην f ηόηε η IIIανηιζηοιτεί ζηην g  

                                      οπόηε (1) 1 f ( (1)) 1 f (1) 1 f (2)g g      , άηοπο  

                                      ηελικά η I  ανηιζηοιτεί ζηην  g και η III  ανηιζηοιτεί ζηην f   

         ( ε 2 )     Η Cg είναι εσθεία και διέρτεηαι από ηο ζημείο (2,4) , οπόηε  

                        ( ) 2g x x  αν η f είναι παράγωγος ηης g , ηόηε f ( ) 2x  , άηοπο 

                        Άρα η παράγωγος ηης f  είναι η  g δηλαδή       
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