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         ΘΕΜΑ  4         

          Δίνεηαι η ζςνάπηηζη f ,με 
4f ( ) 1x x  και η παπαγωγίζιμη ζςνάπηηζη 

            :g   με (1) 0g  και  (1) 4g /
      

          ( ε 1 )     Να αποδείξεηε όηι 
2f ( ) 12f ( ) 12x x x //

 

          ( ε 2 )     Να βπείηε ηο εμβαδόν ( )  ηος σωπίος πος πεπικλείεηαι 

                        από ηιρ 
f
C /

και 
f
C / /

  

          ( ε 3 )     Να βπείηε ηο πλήθορ ηων κοινών εθαπηόμενων ηων 
f
C /

, 
f
C / /

  

          ( ε 4 )     Αν 
2 ( ) 12 ( ) 12x g x g x //

, ηόηε να βπείηε ηον ηύπο ηηρ g

                                                      ενδεικηική απάνηηζη 

          ( ε 1 )    
3 2 2 4f ( ) 4 f ( ) 12 f ( ) 12x x x x x x x    / // //

 , οπόηε 

                        
2 2f ( ) 12(f ( ) 1) f ( ) 12f ( ) 12x x x x x x    // //

  

          ( ε 2 )    Έζηω  ζςνάπηηζη  , με 
2 3 2( ) 12 4 4 (3 )x x x x x      

                            ( ) 0 3x x    , οπότε 
3
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2 3( ) (12 4 )dx x x      

 
3 4 3

0
( ) [4 ] 108 81 27x x         

          ( ε 3 )    
(3)3 2f ( ) 4 f ( ) 12 f ( ) 24x x x x x x    / //

  

                       

(3)f (0) f (0) f (0) 0  / //
, οπόηε ο άξοναρ x x είναι κοινή  

                        εθαπηομένη ηων 
f
C /

, 
f
C / /

 

 Έζηω 
1 1
,( f ( ))x x /

ζημείο ηηρ 
f
C /

και 
2 2
,( f ( ))x x //

ζημείο 

                        ηηρ 
f
C / /

, ( ) εθάπηεηαι 
f
C /

ζηο 
1 1
,( f ( ))x x /

 και ( )  

                            εθάπηεηαι 
f
C / /

ζηο 
2 2
,( f ( ))x x //

, ηόηε  

 
1 1

2 312 8( ) : y x x x    και 
22
236 24( ) : y x x x   , ( ) ( )                           

                        
1 2
212 36x x και 

1 2

3 28 24x x , οπόηε 
2 1

0x x   

                            άπα ο   x x είναι η μοναδική κοινή εθαπηομένη ηων 
f
C /

, 
f
C / /
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          ( ε 4 )     
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