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         ΘΕΜΑ  11                                                        

                   Δίνονται η σσνάρτηση f : [ 1,1]    

 f ( 1) f (0) f (1)   και 
3f ( ) ( )f ( )x x x x /

, για κάθε x  

                   Να βρείτε τον τύπο της σσνάρτησης f   

                   Πρώτος τρόπος  

                   
3 3 2f ( ) ( )f ( ) 2f ( )f ( ) ( )f ( )x x x x x x x x x    / /

 , 
3 0x x    

                   για κάθε [ 1,0]x  , άρα 
2f 1στο [ 1,0] , οπότε 

2 2f ( ) f (0)x   

                   ●   αν f (0) 0 f ( ) 0x   ,για κάθε [ 1,0]x    

                   ●   αν f (0) 0 f ( ) f (0)x   ,για κάθε [ 1,0]x  , οπότε    

                       
3f ( ) ( )f (0)x x x /

, για κάθε [ 1,0]x  , επομένως  

                       
4 2

f ( ) ( )f (0) C
4 2
x xx    , 1f ( ) f (0) C 0     

           
04 2

f ( ) ( )f (0) f (0) 0 f ( ) 0
4 2

x
x xx x


        

           
2f ]στο [0,1]οπότε καταλήγοσμε f ( ) 0x   στο [0,1]   

           f σσνετής στο 0 , οπότε f ( ) 0x  , για κάθε  [ 1,1]x   

ή 
                       Δεύτερος  τρόπος  

                       
3 3f ( ) ( )f ( ) f ( ) ( )f ( ) 0x x x x x x x x     / /
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x xx x   / /
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                        Οπότε για 1x    και  0x   προκύπτει C 0 f ( ) 0x    

 
 

 


